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  شگفتاریپ
 بار نی نخستي برامی گرکی وجود خدا هست که توسط پاترهی علی منطقي از استدلالهایکی استدلال نیا

 برهان هـا    نگونهیا است، روش کار     افتهی شهرت   نی در کتب فلسفه د    میارائه شده است و به استدلال گر      
 وجـود  اده داده شـده اسـت نـشان د   حی اثبات عدم وجود خدا توضی منطق نیهمانگونه که در برگ براه    

و با استناد به اصـل      ) ست؟یخداوند چ ( وجود خدا    ی فلسف فی ها در تعر   یژگی از و  یژگی دو و  انیتناقض م 
 ي از برهانهـا   یبرخ. ته باشد  وجود داش  تواندی که خداوند نم   شودینشان داده م  )  ست؟یتناقض چ (تناقض  

 بلکه نـشان  دهندی نم ان نش یژگی دو و  انی برهان تناقض را م    نی اثبات عدم وجود خدا همچون هم      یمنطق
 ـ بـا ا ي متناقض است و وجود داشتن موجود    ی خدا از لحاظ منطق    يهایژگی از و  یکی دهندیم  هـا یژگی ونی

 محال است، ی از لحاظ منطققی حقای تمام دانستننکهی الی به دلدهدی نشان مزی برهان ننیا .محال است
 وجود داشته باشـد، پـس خـدا         تواندی نم یمی موجود عل  جهی را بداند، در نت    قی حقا نی ا تواندی نم چکسیه

  .وجود ندارد
 آنرا کسب کند، نجای از اتواندی مجموعه ها دارد که خواننده م    ي از تئور  ی ابتدائ ی برهان به دانش   نی ا درك

 در هنگام بحث برهان بطور      شودی برهان از آنها استفاده م     نیبا مجموعه ها که در ا      مطالب در ارتباط     یباق
  . داده خواهند شدحیمختصر توض
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  ونیفرمولاس
  . خدافیبنابر تعر.  استمی موجود علکی خداوند -1
 ـ خـدا و تعر    فیبنابر تعر .  را بداند  ی هست قی اجزاء مجموعه تمام حقا    ی تمام دی با می موجود عل  کی -2  فی

  .ی هستقیموعه حقامج
  . کانتورهیبنابر قض.  محال استی هستقی اجزاء مجموعه تمام حقای دانستن تمام-3
  .3 از جهینت.  وجود داشته باشدتواندی نممی وجود علکی -4
  .1 و 4 از جهینت.  وجود داشته باشدتواندی خدا نم-5
  .5 از جهینت.  خدا وجود ندارد-6
  

  فیتعار
  

   تناقضفیتعر
  .دیابی ب"ست؟یتناقض چ" با فرنام يض را در نوشتار تناقفیتعر

  
   مجموعهفیتعر

 که اجـزاء  دیری را در نظر بگAمثلاً . دی آی مدی پدگریکدی از  زی قابل تما  ي مجموعه از اجتماع نهاد ها     کی
  .باشدیآن نام چهار گلها م

A =  }"اسمنی, ""رز, "میمر", "لوفرین"{  
  

  تینهای بمجموعه
 ـ کیبعنوان مثال مجموعه اعداد فرد      .  باشد تی نها ی ب ای تی نها يارا د تواندی مجموعه م  کی  ی مجموعـه ب

  . استتینها
O = {...,-3,-1,1,3,...{  

   است که تی نهای مجموعه بي، مجموعه ا)1( جورج کانتور فی تعربنابر
  . نباشدی تهي مجموعه ا- الف
  . آن وجود داشته باشد مناسب  ي مجموعه هاری آن مجموعه و زانی مکی به کی ي رابطه ا-ب
  

   مناسبمجموعه
 ـ زی تنهـا درصـورت  S2 مجموعه ماننـد  کی -) Proper Subset( مجموعه مناسب فیتعر  مجموعـه  ری

 عضو داشته باشد کی حداقل S1 باشد و    S1 در   S2که هر عضو    .  است S1 مانند   يگریمناسب مجموعه د  
  .  نباشدS2که در 

  
  )2( کانتور ی مجموعه توانقضیه
  . استX بزرگتر از قوت مجموعه X، قوت مجموعه توانی Xمجموعه  هر براي
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 کانتور به ما می گوید هر قدر هم که مجموعه اي بزرگ باشد، باز هم می توانیم مجموعه اي بزرگتر                    قضیه
این در مورد مجموعه هاي متناهی بدیهی است، اما اگر مجموعه تحـت بررسـی               . از آن را در نظر بگیریم     

  .چندان بدیهی نیستنامتناهی باشد، 
را هم اندازه یعنی داراي کاردینالیته یکسان گـوییم هرگـاه           ) و بویژه، دو مجموعه نامتناهی    ( مجموعه   دو

. بتوانیم تناظر یک به یکی میان اعضاي دو مجموعه برقرار سازیم و در هیچ طرف هیچ عضوي باقی نماند               
برقـرار  ”  یک به یکیتناظر“گز نمی توان چنین اگر بتوانیم نشان دهیم که میان دو مجموعه نامتناهی، هر     

 کانتور .ساخت، آن گاه می دانیم یکی از مجموعه ها باید به طور کاردینالی بزرگتر از مجموعه دیگر باشد                 
خود که اکنون مشهور است، استفاده کـرد کـه اثبـات از             ” برهان قطري سازي  “براي اثبات این قضیه از      
می کنیم بزرگترین مجموعه نامتناهی وجود دارد و سپس نشان می           یعنی فرض   . طریق برهان خلف است   

 است و آن را امتناهی مجموعه اي نXبنابراین، فرض کنید . دهیم که باید یک مجموعه بازهم بزرگتر باشد
  :چنین نمایش می دهیم

X = {a, b, c, d, e ,…{  
ی کنیم که تعدادي نامتناهی از     نشان دادن اعضاي مجموعه ها از حروف استفاده می کنیم و فرض م             براي

 - بزرگترین اندازه مجموعه اي اسـت کـه وجـود دارد   Xبه ویژه فرض می کنیم که . این اعضا وجود دارد   
 که همیشه می یماکنون یادآوري می کن . باشد” نامتناهی بزرگتري “یعنی هیچ مجموعه دیگري نمی تواند       

 Xی شود با تشکیل مجموعه تمام زیرمجموعه هـاي  مایش داده م) P(X را که با  Xتوانیم مجموعه توانی    
  .تشکیل دهیم

P(X) = { {a}, {a,b}, {b,c,e,}, {a,c}, {e,{…{  
و در خاطر نگه می داریم که براسـاس فـرض نمـی        . خود یک مجموعه است   ) P(X می کنیم که     مشاهده

که یک مجموعه می تواند  به بزرگترین اندازه اي است X باشد، زیرا ما فرض کردیم که     Xتواند بزرگتر از    
 X تکتـایی    ي باشد، زیرا حاوي تمام زیرمجموعـه هـا        Xاما بدیهی است که نمی تواند کوچکتر از         . باشد

. و مانند آن اسـت } a} ،{b} ،{c{، داراي عضوي به شکل X در …,a, b, cاست، یعنی به ازاي هر عضو 
 و Xد بتوانیم تناظر یک به یکی میان اعضاي یعنی، بای. در نتیجه اندازه این دو مجموعه باید مساوي باشد

چنین تناظري چیزي شبیه شکل . دبرقرار کنیم به نحوي که در هیچ طرف عضوي باقی نمان ) P(Xاعضاي  
  .زیر است

                                                        a <--> { c,d{   
                                                        b <--> { a{   

                                      X               c <--> { a,b,c,d }         P(X(  
                                                        d <--> { b,e{   
                                                        e <--> { a,c,e{   

    ........                                                      
مثلاً در .  با زیرمجموعه هایی متناظر شده اند که حاوي خود آن ها هستندX کنید که برخی اعضاي     توجه

دیگر اعضا با زیرمجموعه هایی متنـاظر شـده   . متناظر شده است} a,c,e{ با زیرمجموعه    eاین جا، عضو    
مجموعـه  .  شده اسـت   رمتناظ} c,d{ با زیرمجموعه    aمثلاً در این جا عضو        . اند که حاوي آن ها نیستند     

این مجموعه که آن .  را که با زیرمجموعه هاي حاوي خود متناظر نشده اند در نظر بگیرید            Xتمام اعضاي   
  .   است، بنابراین باید جایی در تناظر فوق پدیدار شودX می نامیم، خود زیرمجموعه اي از Fرا مثلاً 
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 بـویژه بـه   F باشد، زیـرا  Fنمی تواند عضوي از     متناظر است چه می تواند باشد؟        F که با    X آن عضو    اما

 باشد که با مجموعه هایی که حاوي آن ها هـستند            Xنحوي ساخته شده است که فقط حاوي آن اعضاي          
 آن گاه خوب    … قرار نداشته باشد     F است در    F که متناظر با     Xاز سوي دیگر، اگر عضو      . متناظر نباشند 

  !Fر تعریف  قرار داشته باشد، بازهم بنابFباید در 
 را نمی توان با این زیرمجموعـه   X یک تناقض است و وجود این تناقض نشان می دهد که هیچ عضو               این

تناظر یک به یک برقـرار  ) P(X و Xو چون نمی توانیم میان    . تناظر ما نمی تواند کامل باشد     . متناظر کرد 
 ممکن این است که     ه باشد، تنها نتیج   Xنمی تواند کوچکتر از     ) P(Xسازیم و چون همان طور که دیدیم،        

P(X (   بزرگتر ازX اي تأمل می کنـیم تـا معنـاي قـضیه     لحظه . این قضیه کانتور را کامل می کند.  است 
این قضیه نشان می دهد که براي هر مجموعه اي، مجموعه دیگري وجود دارد کـه بـه              . کانتور را دریابیم  

هم نمی توانـد    ” بزرگترین نامتناهی “بنابراین،  . زرگتر است معناي خاص نوع بزرگتري از نامتناهی بودن، ب       
  !هستند” نامتناهی “متناهی،بنابراین، انواع نا! وجود داشته باشد

  
  بحث
  . پرداختمی به شرح برهان خواهی ابتدائفی تعارنی از ابعد

 یالانـس  آنها را بر اسـاس اصـل دو        توانی هستند، که م   ي ا هی قض ای ي گزاره ا  قی حقا قی دسته از حقا   کی
 ـی اعداد حق  نی موجود ب  یاضیبعنوان مثال هرکدام از روابط ر     .  غلط دانست  ای حیمنطق صح  .  هـستند  یقت

 قابـل  قی حقـا  نیحال از آنجا که ا    . گری د قتی حق کی 2-2=0 نی است و همچن   قتی حق کی 2+2=4 یعنی
  . مجموعه تصور کردکی اجتماع آنها را بصورت توانی هستند مگریکدی داده شدن از زیتم

  . شده هستندادی قتی آن دو حقي که اعضادیری را در نظر بگA مثال مجموعه بعنوان
A = { "2+2=4", "2-2=0"{   

 شـده در  ادی از نوع یقی رابطه حقزی نتی نهای بودن مجموعه اعداد، ب تی نها ی ب لی است که به دل    پرواضح
 را در قی حقانی ا یور کرد که تمام    را تص  یاضی ر قی از حقا  ي مجموعه ا  توانی م یعنی آنها وجود دارد،     انیم

  .می بگذارT مجموعه را نی است، نام ادهیخود گنجان
T = { T1, T2, T3 ,…{  

 ـ     .  هستند قتی حق کی مجموعه خود    نی موجود در ا   ي ها Ti از   هرکدام  ـ نهایاز آنجـا کـه ب  عـدد در  تی
 ـنهای مجموعه بکی داده شده از   فی بنابر تعر  زی ن Tمجموعه اعداد وجود دارد مجموعه        ي مجموعـه ا ت،ی

 نی بودن خدا است، به ا     میعل) ست؟یخداوند چ ( آن   فی خدا در تعر   يهایژگی از و  یکی حال . است تینهایب
  .  آگاه استقی حقای که خدا بر تمامیمعن
 قی از حقا  ي بصورت مجموعه ا   توانی هستند، اجتماع آنها را م     زی قابل تما  گریکدی از   قی حقا نکهی ا لی دل به

 ـی رقی مجموعه حقادی بای موجود در هست   قی حقا یاست که تمام  آشکار  . نشان داد   ـ را نیاض  در خـود  زی
 ـ نیت موجود در هسقی حقای است، مجموعه تمام  تینهایبگنجاند و از آنجا که آن مجموعه ب         مجموعـه  زی

 قی حقـا ی لزوماً مجموعه تمامدی بودن خود با  می عل لی آنکه خداوند به دل    ی منطق جهینت.  است تینهای ب يا
 نداند زی مجموعه را ننی اي از اعضایکی ی که حتی بداند و در صورت   میکنی فرض م  T زی را که آنرا ن    یهست

  .ستی نمیعل



 ٥

 T مجموعـه  رایز.  محال استT دانستن مجموعه  می است که نشان ده    نی استدلال ا  نی در ا  ي بعد مرحله
 قی حقـا  ی تمـام  Tجموعـه    م می که فرض کـرد    دی داشته باش  ادی به .ستی کانتور قابل تصور ن    هیبنا بر قض  

 ـ ا يآشکار است که دانستن اعضا    .  است تینهای ب ي را در بر دارد و مجموعه ا       یهست  ي مجموعـه بـرا    نی
 ـ مجموعه را بداننی شما هرچقدر هم که از اجزاء ا    رای ز ستی ن سریانسان م   يگـر ی دي بـاز هـم اعـضا   دی

 ـ ايکه دانستن اعـضا اما ممکن است گفته شود     . دیدانیخواهند بود که شما آنها را هنوز نم         مجموعـه  نی
 ـالبتـه ا .  مجموعه را درك کنـد نی اتواندی است و م تینهای ب زی خدا خود ن   رای ز ستی خدا محال ن   يبرا  نی

 ي که او بتواند اعضا   ستی ن نی ا ی خود به معن   ي بودن خدا به خود    تی نها ی ب رای ز ستیپاسخ، قانع کننده ن   
  . بداندا مجموعه رنیا

 کانتور که از راه برهان      هی است که بنابر قض    نجای همانطور که گفته شد مسئله ا      ست،ی ن نی استدلال ما ا   اما
 ي مجموعـه ا توانی هر مجموعه ميبرا.  وجود داشته باشد  تواندی مجموعه نم  نی که چن  شودیخلف اثبات م  

حـال اجـزاء   . می بگذارPT ا گرفت رمی در نظر خواهT ي که برای تصور کرد، نام مجموعه توانزی را ن یتوان
PTخواهند بودری بصورت ز .  
PT = }  

 }Ø{   
 }T1{   
 }T2{   
 }T3{   
.  

  
.  

  
.  

  
 }T1, T2{   
  
 }T1, T2, T3{   
  
.  

  
.  

  
.  
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 ـ T1بعنـوان مثـال     .  وجـود دارد   قتی حق کی حداقل   PT است که متناظر با هر عضو مجموعه         آشکار   ای
 قینها در مورد عضو دوم حقـا       ت نیبنابر ا .  نخواهد بود  ای خواهد بود    PT ي اعضا ری از سا  کی از هر  يعضو

  . وجود داردریز
T1 عضو از مجموعه کی  }Ø { ستین.  
T1 عضو از مجموعه کی  }T1 { هست.  
T1  عضو از مجموعه کی  }T2  { ستین.  
T1 عضو از مجموعه کی  }T1, T2 { هست.  
 ـ در تناظر با هرقتی حقکی حداقل م،یریگی را در نظر مPT مجموعه ی وقتنی ا بنابر  ـ ايعـضا  از اکی  نی

 یتمـام " ی مجموعه تـوان دهد،ی کانتور نشان مهی همانگونه که قضنیبنابر ا. مجموعه وجود خواهد داشت  
 ـبنابر ا.  بزرگ تر است" مجموعه ها  یتمام"  از مجموعه     "مجموعه ها   ـیقی حقـا نی  T در آنچـه  از شی ب

 ـ ی هستقی را مجموعه تمام حقاT تناقض است چون کی نیوجود داشته است وجود دارند، و ا        چی کـه ه
 ـ می لذا با استفاده از برهان خلف نشان داده ام،ی خارج از آن وجود ندارد فرض کرده ا  یقتیحق  نی کـه چن

 قیمجموعه تمـام حقـا  " با فرنام    ي آنکه مجموعه ا   جهینت . وجود داشته باشد   تواندی اساسا نم  يمجموعه ا 
 ـ وجود ندارد و چـون ا      "یهست  ـ د  مجموعـه وجـود نـدارد دانـستن آن از          نی  ـ   دگاهی  ی معرفـت شناس

)Epistemologically (     را بداند که ی هستقی حقای قطعاً تمامدی با می موجود عل  کیمحال است، و چون 
 ـ      ی نم یمی موجود عل  چی ه د،ی اش نام  میبتوان عل   ـی موجـود عل چیتواند وجود داشـته باشـد و چـون ه  یم

  . وجود داشته باشدتواندی نمزی وجود داشته باشد خدا نتواندینم
  
  جهینت

 دهنده جهـان باشـد و   لی تشکقی از حقاي جزوتواندی است، وجود او نم  می خود عل  فی خداوند در تعر   اگر
  . وجود داشته باشدتواندیخدا نم

  
  شبهات
   نخستشبهه
 ـ واقعی از آنجا که خدا خود تنها خالق تمامدی را انکار کند و بگو   جهی نت نی است خداباور ا   ممکن  هـا و  تی

 شببه سفسطه مصادره بـه  نی ارادیاما ا.  را بداندT تواندیاست، م)  خودشتیز واقع اریالبته به غ   (قیحقا
 متناقض است فشی بر تعربنا که يزی است که چنجایمسئله ا. مطلوب است که در آن بکار برده شده است

  . نداردی و خالقستیبنا بر اصل تناقض قابل دانستن ن
  

   دومشبهه
 ـ مجموعه به افی در تعر"قیتمام حقا" قرار دادن مفهوم يریپذ عدم امکاندی است خداباور بگو ممکن  نی

 ـ قی گفت با فرض وجود تمام حقا      توانیدر پاسخ م  .  وجود ندارد  قی که تمام حقا   ستی ن یمعن  ـی دل چی ه  یل
 شوند  ي ا جموعه م قی جقا نکهی ا ي کرد، برا  فی تعر تینهای ب يوجود ندارد که نتوان آنرا بصورت مجموعه ا       

 ممکن بود، مجموعه تمـام  قی دادن باشند، و اگر اجماع تمام حقازی قابل تم گریکدیز   است که ا   یتنها کاف 
 کـه   یبنـابر اثبـات   ( ممکن اسـت     ری غ قی اما از آنجا که وجود مجموعه تمام حقا        بود،ی ممکن م  زی ن قیحقا

 تصور کـرد  توانی قابل تصور است، لذا نم     ری غ زی ن "قیتمام حقا " گرفت که    جهی نت توانی، م )صورت گرفت 



 ٧

 محـال  قی حقای عدم امکان اتحاد تماملی به دلمی وجود علگری بعبارت د ای وجود داشته باشد،     یمیکه عل 
 نیی در پا  "بحث و گفتمان  " دکمه   ي کردن رو  کی با کل  دیتوانی برهان م  نی ا رامونی خود را پ   شبهات .است

  . برگ پاسخ داده خواهند شدنی و شبهات خوب در همدی صفحه مطرح کننیا
  

  :و منابع حاتیتوض
) Set Theory( مجموعه هی است که مبتکر نظری روستی با اصلی دان آلمانیاضی رکی جورج کانتور -1

  .رودیبه شمار م
  . کانتوری مجموعه توانهی قض-2

 خدایآرش ب: توسط


